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z,=0
On considére la suite (z,) de nombres complexes définie pour tout entier naturel par : ) 5
Z,.=—ixz, +

Dans le plan rapporté a un repére orthonormé, on note le point M, d’affixe z,,.
On considere le nombre complexe za =4 + 2 i et A le point du plan d’affixe za.
1. Soit (un) la suite définie pour toute entier naturel parun=zn—2za.
a. Montrer que, pour tout entier natureln: u, , =%iun.
b. Démontrer que, pour tout entier naturel n: u, =G ij (-4-2i).
2. Démontrer que, pour tout entier naturel n, les points A, M, et M + 4 sont alignés.

CORRECTION

1. 1. I 2i7 4. 1. - 1.
1 a u =z —Ipa= S0z, +5-4-2i==iz,+1-2i==iz, + -—i==i(z,-2i-4)==1iu
n+1 n+1 A 2 n 2 n 2 n 2 2 2 ( n ) 2 n
Pour tout entier natureln: u,,, -1 u,.
b. La suite (un) est géométrique de raison % i de premier terme uo=12zo—2za=—4-2idonc pour tout entier naturel n :
1 . n
u,=|—I —-4-2i
[21) oz
1\ 11 . . 1 1
2. Uy =| =i —4-2i)=—| i —4-2i) cari*=1doncUn+s= —UndONCZn+a—2a= — (Zn—2A).
hed (2} ( )16[2j ( ) n+4 = TsUn nea=2a= S0 (Zn=24)

n+

AM ., :% AM _ , pour tout entier naturel n, les points A, M, et M + 4 sont alignés.
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