ENONCE
Soitf la fonction définie sur [0 ; % [ par :f (x) = (15 — 2x)\/_x + 9x
1. Déterminer la limite déen +co.
2. Soitg la fonction définie sur [0 ; ¢ [ par :g(x) = 18 {/ x — 6x+ 15.
Déterminer la limite dg en +co.
Etudier le signe de la dérivée gle
Dresser le tableau de variationgle
Démontrer que I'équatian(x) = 0, sans la résoudre, admet une solution urdgue [0 ; oo [.
On noteran cette solution.
e. Déterminer une valeur approchéecda 10 3 prés.
f. Rechercher la valeur exacteale
g. En déduire le signe dgsur [0 ; +o [.

oooTw

3. Démontrer que : pour tout réeb 0,f (x) = 903 .
2. x
4. Etablir le tableau de variation tle
CORRECTION
1. f(®=x [(1—5—2jfx+9] or lim [(1—5—2]\/_x+9j = —w donc lim f(X) = —oo
X X - + 00 X X — + 00

2.a. gx) = (1—8—6Jx+ 15or lim [1—8—6] =—6donc lim g(x) =—o

2.b. gestdérivable sur]0 ;e[ etg'(x) = 18x 5 1 6= S~ 6\/_)(
X

gX) >0« 3-2/x >0etx>0+ J_x<getx>o
gx)>0= 0<x<‘g1

g <0 = x>=

o |[hlo

g +
? 15 / 5_27 \ —

2.d. g est croissante sur [0 ; 9/4] @(0) = 15 donc pour tout de [0 ; 9/4],g(x) = 15 donc I'équatiog(x) = 0 n‘admet pas de
solution sur [0 ; 9/4].

f est définie dérivable, strictement décroissante]€44 ; +co [, g(]9/4 ; +o[) = ]—c0 ;57/2[, donc @1 g (] 9/4; + [) donc
I'équationg (x) = 0 admet une seule solutiarsur ] 9/4 ; +o [.
I'équationg (x) = 0 admet une seule solutiarsur [ 0 ; +o [.

2.e. g(13,538) > 0 ey(13,539) < 0 de plus I'équatignx) = 0 admet une seule solutiarsur [ 0 ; +oo [
donc 13,538 <« < 13,539

2.f. gxX)=0= 18, /x =6x—-15ex=20<= 6 X =2x—-5etx=0

o 36x=(2x—5)%etx=20 < 36x=4x*-20x+25etx>20 < 4x*—56x+25=0ek=>0
56+ 12,/ 19 56-12,/ 19

A:562—4><4><25:16><9><19don0(1:T\/7etxzzTr



. . L 14+ 3,/ 19
X» < 0 donc ne convient pas car il est négatif dorcx ; = —

2.0.
X 0 % (o + o0
g + 0 -
57
’ 15 / 2 \0\ —
9(x) + o -
3. f'()=—2yx +(15-2x) x 1 +9
2./x
iy = Z4x*16- 2x+ 18/x _ g(%
2/x 2/x
4. Pour touk > 0,f '(X) a le méme signe qugx) donc
X 0 a + o0
9(x) + 0 -
(%) +

M =f(a) = (15 -2a) \/a +9a




