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. : e . 4x—1Inx
On considére la fonctiogdéfinie sur l'intervalle 10 ; &[ par :g (X) = —5
1 Etude de quelques propriétés de la foncgjon
a. Etudier le sens de variation de la fonctgsur I'intervalle ] 0 ; +o [.
b. En déduire que pour tout nombre réalppartenant a I’mtervall% ; 1} , g (X) appartient a cet intervalle.
C. Démontrer qu’un nombre rérlappartenant a l'intervalle ] 0 ;ot [ est solution de I'équation+ Inx = 0 si et seulement gi
() =x.
2. On considéere la suite ) définie pam o= % et pour tout entier natura| paru,. =g (Un).
a. En utilisant le sens de variation de la fonctipndémontrer par récurrence que pour tout entitureln, > Supsun.+1<1
b. En déduire que la suite ) converge vers.
3. Recherche d’'une valeur approchéexde
a. A l'aide de la calculatrice, déterminer une valapprochée da 4, arrondie a la sixieme décimale.
b. On admet que ;o est une valeur approchée par défauxil®™“ prés day.
En déduire un encadrementasous la forme < a < v ouu etv sont deux décimaux écrits avec trois décimales.

CORRECTION
1 1 4x-1

1l a (X==|4-—| =

909 5 ( xj 5x

donc sur[o ﬂ , g'(X) > 0 etg est croissante s{ro ﬂ

sur E ;+ o0 [ , '(X) < 0 etg est décroissante s%% ;+ o [ .

b. g est décroissante SE%; + o [ donc pour touk de B ; 1} , g(%j <g(xX) <g() soit 0,5< g(%) <gX)=< 0,8

pour tout nombre réal appartenant a I’intervall% ; 1} , g (X) appartient a cet intervalle.

. < . . . 4x-Inx
C. un nombre réet appartenant a l'intervalle ] O ;o [ est solution de I'équatiogi(X) =X = —— =X

5
= BbX=4Xx—-InXx « 5Xx—4x+Inx=0< x+Inx=0

2.a Ug=0,5u;=g(ug)
orugld E;l} doncg(ug) O E;l} doncE Supg<u;s<1

=

La propriété est vraie poar=0

o1 1
Montrons que pour tout deN ; si > Sup<u,+1<1 anrsE SUp+1<Up+2<1
. . 1
g est strictement croissante u; 1

% SuUp<Ups1<1 donog(

N

ng(un)<g(un+l)Sg(1)
org(lj— u doncg(lj > 1
2) ! 2)" 2
4
g(l):g doncg(l)<1
1 1
doncz SQ(EJ SUp+1<Up+25g)<1

1
donCE SUp+1<Up:2=<1

La propriété est héréditaire donc est vraie poutrriale N

b. La suite (1) est croissante majorée par 1 donc est convergente



Pour toutn de N,u,, O B ; 1} ,Upn+1=0(u,) etg est continue SUB ; 1} donc la limite dey,,) est solution dg(x) = x

3.a.  U4=0,567124
Avec une Casio Graph 25, taper

1+2 EXE | on obtientu,
(4*Ans — In Ans)/5| EXE | on obtientu ;
EXE | on obtienu,

Répéter autant de fois que nécessaire pour ohtefir



Avec une CASIO Graph 35 ou supérieur :
On peut procéder comme ci-dessus ou aller dansteiiRECUR

P lon o caa[—1| Taper la formule de la suite :
Crtii — an+1:(4an_|nan.)+5
(a, s’obtient a partir du menua,, )
|5t SJ0EL JTVPEINAnASE T Iz
Ensuite taper RANG
Tgﬂﬁ?gmmg ntl Start indique le premier autorisé pour
End 119 End le dernier rang souhaité paur
bo 12 ap indique la premiére valeur de donc 0,5
anStrid
FIETE

Le reste ne sert que si I'on a défini plusieursesui
Taper 2 fois EXE (une fois pour sortir du menu fois pour avoir la table)
an+1=ldan—In Land133 1 Ayec les fleches de direction, aller dans la demeiécolonne, la valeur de ;o avec 10 décimales est

7 0. SEES affichée en bas de I'ecran.
9 D0.5B1
10 1]
B e 71235634
FOEM ﬂi! LIEE E-EDH a-FLT
b. U 10 €St une valeur approchée par défautdl® ™ * prés dex doncup<a<u;o+5x107*

soit 0,567124& a < 0,567174 donc 0,567 a < 0,568



